

CHUYÊN ĐỀ VECTƠ LỚP 10

                                  Chuyªn ®Ò to¸n vÐc t¬
	                                         Dạng1:VECTƠ


A. CÁC KIẾN THỨC CẦN NHỚ.
	1. Vec tơ là đoạn thẳng có hướng.
2. Để xác định một vec tơ cần biết một trong hai điều kiện

    * Điểm đầu và điểm cuối của vec tơ.       * Độ dài và hướng.
3. Hai vec tơ 
[image: image1.wmf]®
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 được gọi là cùng phương nếu giá của chúng song song hoặc trùng nhau. Nếu hai vec tơ cùng phương thì chúng có thể cùng hướng hoặc ngược hướng.

4. Độ dài của một vec tơ là khoảng cách giữa điểm đầu và điểm cuối của vec tơ đó.

5.  
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B. BÀI TẬP.
1/ Cho hình vuông ABCD tâm O. Liệt kê tất cả các vec tơ bằng nhau nhận đỉnh và tâm của hình vuông làm điểm đầu và điểm cuối.

2/ Cho tứ giác ABCD. Gọi M, N, P, Q lần lượt là trung điểm của các cạnh AB, BC, CD, DA. Chứng minh 
[image: image3.wmf]MN
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3/ Cho tam giác ABC. Gọi M, N là trung điểm các cạnh AB và AC. So sánh độ dài của hai vec tơ 
[image: image4.wmf]BC
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. Vì sao có thể nói hai vec tơ này cùng phương?

4/ Cho tứ giác ABCD, chứng minh rằng 
[image: image5.wmf]ABDCADBC
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5/ Cho hình bình hành ABCD. Dựng 
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. Chứng minh 
[image: image7.wmf]®
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	  D¹ng 2: Chøng minh c¸c ®¼ng thøc vÐc t¬



A. Ph­¬ng ph¸p

*C1: BiÕn ®æi mét vÕ chØ ra b»ng vÕ cßn l¹i.

*C2: BiÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng. (§­a §T cÇn chøng minh vÒ mét §T lu«n ®óng)


*C3: XuÊt ph¶t tõ mét §T lu«n ®óng biÕn ®æi ®­a vÒ §T cÇn chøng minh.


*C4: T¹o dùng h×nh phô.
Dùa vµo c¸c quy t¾c ®· häc: 


- Quy t¾c ba ®iÓm


- Quy t¾c h×nh b×nh hµnh


- Quy t¾c trung ®iÓm

            -Quy  tắc trọng tâm tam giác
B. Mét sè vÝ dô

VD1:  Cho tø gi¸c ABCD. Gäi E, F lÇn l­ît lµ trung ®iÓm cña AB, CD vµ O lµ trung ®iÓm cña EF.

1. CMR : 
[image: image8.wmf]®
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 + 
[image: image9.wmf]®

BC

 = 2
[image: image10.wmf]®

EF

;
2. CMR : 
[image: image11.wmf]®
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 + 
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 + 
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3. CMR : 
[image: image16.wmf]®
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 + 
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 + 
[image: image18.wmf]®
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 + 
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[image: image20.wmf]®
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VD2:  Cho (ABC. Trªn hai c¹nh AB, AC lÊy 2 ®iÓm D vµ E sao cho 
[image: image21.wmf]®
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 = 2
[image: image22.wmf]®
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 , 
[image: image23.wmf]®

CE

 = 3
[image: image24.wmf]®

EA

. Gäi M    lµ trung ®iÓm DE vµ I lµ trung ®iÓm BC. CMR :

1. 
[image: image25.wmf]®
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 EMBED Equation.3  [image: image27.wmf]®

AB

 + 
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 EMBED Equation.3  [image: image29.wmf]®
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;
2. 
[image: image30.wmf]®
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 EMBED Equation.3  [image: image32.wmf]®
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 + 
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 EMBED Equation.3  [image: image34.wmf]®
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 C. Bµi tËp
Bµi 1: Cho 4 ®iÓm A, B, C, D. Chøng minh r»ng: 
[image: image35.wmf]ABCDADCB
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Bµi 2: Cho tam gi¸c ABC, gäi G lµ träng t©m cña tam gi¸c vµ M lµ mét ®iÓm bÊt k×. Chøng minh r»ng:

1. 
[image: image36.wmf]GAGBGC0
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2. 
[image: image37.wmf]MAMBMC3MG
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Bµi 3: Cho tam gi¸c ABC. Gäi M, N, P lÇn l­ît lµ trung ®iÓm cña BC, CA, AB. Chøng minh r»ng: 

[image: image38.wmf]AMBNCP0
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Bµi 4: Cho hai tam gi¸c ABC, A’B’C’ lÇn l­ît cã träng t©m lµ G, G’. CMR: 
[image: image39.wmf]AA'BB'CC'3GG'
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Bµi 5:  Cho tam gi¸c ABC, gäi M lµ trung ®iÓm cña AB vµ N lµ mét ®iÓm trªn c¹nh AC :  NC=2NA. Gäi K lµ trung ®iÓm cña MN.


1. CMR: 
[image: image40.wmf]11
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2. Gäi D lµ trung ®iÓm cña BC. CMR: 
[image: image41.wmf]11

KDABAC

43

=+

uuuruuuruuur

.
Bµi 6: Cho tam gi¸c ABC, gäi G lµ träng t©m cña tam gi¸c vµ H lµ ®iÓm ®èi xøng víi B qua G. 


1. Chøng minh r»ng:    
[image: image42.wmf](
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2. Gäi M lµ trung ®iÓm cña BC. Chøng minh r»ng: 
[image: image43.wmf]15
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Bµi 7:  Cho tam gi¸c ABC, gäi I lµ ®iÓm trªn c¹nh BC sao cho 2CI = 3BI. Gäi J lµ ®iÓm trªn ®­êng BC kÐo dµi sao cho 5JB = 2JC.


1. Chøng minh r»ng: 
[image: image44.wmf]3252
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2. Gäi G lµ träng t©m tam gi¸c ABC. Chøng minh: 
[image: image45.wmf]351
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Bµi 8: Cho tam gi¸c ABC, gäi O, G, H lÇn l­ît lµ t©m ®­êng trßn ngo¹i tiÕp, träng t©m, trùc t©m tam gi¸c ABC. Gäi I lµ t©m ®­êng trßn ®i qua trung ®iÓm cña 3 c¹nh tam gi¸c ABC.


1. Chøng minh r»ng: 
[image: image46.wmf]HAHBHC2HO

++=

uuuruuuruuuruuur



2. Chøng minh r»ng 
[image: image47.wmf]2
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. Tõ ®ã suy ra H, G, O th¼ng hµng.


3. Chøng minh r»ng: 
[image: image48.wmf]OAOBOCOH3OG
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4. Chøng minh r»ng: 
[image: image49.wmf]OH2OI
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Bµi 9: Cho tø gi¸c ABCD.Chøng minh r»ng tån t¹i duy nhÊt ®iÓm G : 
[image: image50.wmf]GAGBGCGD0
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 (1)

          §iÓm G tho¶ m·n (1) gäi lµ träng t©m cña tø gi¸c ABCD hay còng gäi lµ träng t©m cña hÖ 4 ®iÓm

Bµi 10: Cho tam gi¸c ®Òu ABC t©m O. M lµ mét ®iÓm tuú ý bªn trong tam gi¸c.


 ChiÕu M xuèng 3 c¹nh cña tam gi¸c thµnh D, E, F. Chøng minh r»ng: 
[image: image51.wmf]3
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	 D¹ng 3: BiÓu diÔn vÐc t¬ 


A. Ph­¬ng ph¸p
*C1: Tõ gi¶ thiÕt x¸c ®Þnh tÝnh chÊt h×nh häc, tõ ®ã khai triÓn vÐc t¬ cÇn biÓu diÔn b»ng ph­¬ng ph¸p xen ®iÓm hoÆc hiÖu.
*C2: Tõ gi¶ thiÕt thiÕt lËp mèi quan hÖ gi÷a c¸c ®èi t­îng, tõ ®ã khai triÓn biÓu thøc nµy.

Dùa vµo c¸c quy t¾c ®· häc: 


- Quy t¾c ba ®iÓm;

- Quy t¾c h×nh b×nh hµnh;

- Quy t¾c trung ®iÓm.
            -Quy tac  trong tam tam giac

B. Mét sè vÝ dô

VD1:  Cho tam gi¸c ABC, gäi M, N, P lÇn l­ît lµ trung ®iÓm cña BC, CA, AB. H·y biÓu diÔn c¸c vÐc t¬ 
[image: image52.wmf],,
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 theo hai vÐc t¬ 
[image: image53.wmf],
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VD2:  Cho (ABC, lÊy M, N, P sao cho 
[image: image54.wmf]®
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[image: image59.wmf]®

PA

 + 
[image: image60.wmf]®

PB

 = 
[image: image61.wmf]0

r

. H·y biÓu diÔn

[image: image62.wmf]®
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, 
[image: image63.wmf]®
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 theo hai vÐc t¬ 
[image: image64.wmf]®
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 vµ 
[image: image65.wmf]®
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C. Bµi tËp
Bµi 1: Cho tam gi¸c ABC, gäi G lµ träng t©m cña tam gi¸c vµ B’ lµ ®iÓm ®èi xøng víi B qua G. H·y biÓu diÔn c¸c vÐc t¬ 
[image: image66.wmf]',','
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(M lµ trung ®iÓm cña BC) theo hai vÐc t¬ 
[image: image67.wmf],
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Bµi 2: Cho tam gi¸c ABC, gäi I lµ ®iÓm trªn c¹nh BC sao cho 2CI = 3BI, gäi J lµ ®iÓm trªn BC kÐo dµi sao cho 5JB = 2JC.

1. BiÓu diÔn 
[image: image68.wmf],  ,

AIAJtheoABAC
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2. Gäi G lµ träng t©m tam gi¸c ABC . BiÓu diÔn 
[image: image69.wmf]AG

uuur

 theo 
[image: image70.wmf] 
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[image: image71.wmf]AJ
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Bµi 3: Cho tam gi¸c ABC, gäi I lµ ®iÓm trªn c¹nh BC kÐo dµi sao cho IB=3IC.

1. BiÓu diÔn 
[image: image72.wmf]AI
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theo hai vÐc t¬ 
[image: image73.wmf],
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2. Gäi J, K lÇn l­ît lµ c¸c ®iÓm thuéc c¹nh AC, AB sao cho JA=2JC, KB=3KA. H·y biÓu diÔn 
[image: image74.wmf]JK
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 theo 
[image: image75.wmf],
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3. BiÓu diÔn 
[image: image76.wmf]BC
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Bµi 4: Cho h×nh b×nh hµnh ABCD t©m O. H·y biÓu diÔn c¸c vÐc t¬ 
[image: image79.wmf]AI
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(I lµ trung ®iÓm BO), 

[image: image80.wmf]BG
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(G lµ träng t©m cña tam gi¸c OCD) theo hai vÐc t¬ 
[image: image81.wmf],
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Bµi 5: Cho lôc gi¸c ®Òu ABCDEF. H·y biÓu diÔn c¸c vÐc t¬ 
[image: image82.wmf],,,
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 theo hai vÐc t¬ 
[image: image83.wmf],
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	D¹ng 4: T×m ®iÓm M tho¶ m·n mét ®¼ng thøc vÐc t¬, ®é dµi 


 A. Ph­¬ng ph¸p
- BiÕn ®æi ®¼ng thøc vÐc t¬ ®· cho vÒ d¹ng 
[image: image84.wmf]OMv

=

uuuurr

hoÆc d¹ng 
[image: image85.wmf]OMv
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 trong ®ã O lµ ®iÓm cè ®Þnh; 
[image: image86.wmf]v

r

 lµ vÐc t¬ cè ®Þnh.

B. Mét sè vÝ dô

VD:  Cho tam gi¸c ABC, t×m c¸c ®iÓm I, J, K lÇn l­ît tho¶ m·n c¸c ®¼ng thøc vÐct¬ sau:

1. 
[image: image87.wmf]20
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2. 
[image: image88.wmf]2
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3. 
[image: image89.wmf]KAKB2KC0
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C. Bµi tËp

Bµi 1: Cho hai ®iÓm A, B. X¸c ®Þnh ®iÓm M tho¶ m·n: 
[image: image90.wmf]230
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Bµi 2: Cho tam gi¸c ABC, gäi M lµ trung ®iÓm cña AB vµ N lµ mét ®iÓm trªn c¹nh AC sao cho   NC=2NA.


1. X¸c ®Þnh K sao cho 
[image: image91.wmf]3AB2AC12AK0
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2. X¸c ®Þnh D sao cho 
[image: image92.wmf]3AB4AC12KD0
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Bµi 5:  Cho 
[image: image93.wmf]D

ABC vµ mét ®iÓm M bÊt k×. 


1. Chøng minh r»ng 
[image: image94.wmf]v3MA5MB2MC
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 kh«ng ®æi;

2. X¸c ®Þnh ®iÓm I tho¶ m·n 
[image: image95.wmf]3IA2IBIC0
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;

                                      BÀI TẬP LÀM THÊM
1/cho tam giácABC nội tiếp trong đường tròn (O) Gọi H là trực tâm tam giác ABC; B’ là điểm đx với B qua O.Hãy so sánh các vecto: 
[image: image96.wmf],,
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2/ Cho HBH ABCD .Hai điểm M&Nlà trung điểm BC&AD

a/ Tìm tổng của 2 vecto: 
[image: image97.wmf]&
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[image: image98.wmf]&à&
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b/ C/M :
[image: image99.wmf]AMANABAD
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3/ Cho lục giác đều ABCDEF tâm O C/M :
[image: image100.wmf]0

OAOBOCODOEOF
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4/ Cho 
[image: image101.wmf]ABC

V

.Các điểm M,N,P là trung điểm :AB;AC;BC 

a/ Tìm hiệu :
[image: image102.wmf];
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[image: image103.wmf];
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[image: image104.wmf];
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[image: image105.wmf]BPCP
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b/ Phân tích 
[image: image106.wmf]AM
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 theo 2 vecto :
[image: image107.wmf]&

MNMP
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5/Cho 6 điểm :A,B,C,D,E,F .CMR :
[image: image108.wmf]ADBECFAEBFCD
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6/ Cho 
[image: image109.wmf]ABC

V

. Gọi M,N,Plà trung điểm AB;AC;BC.CMR với điểm O tùy ý ta có :    
[image: image110.wmf]OAOBOCOMONOP
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7/ Cho ngũ giác ABCDE .CMR 
[image: image111.wmf]ABBCCDAEDE
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8/Cho
[image: image112.wmf]ABC

V

 có G là trọng tâm.Cho các điểm D.E.F là trung điểm BC;CA;AB.Gọi I là giao điểm của AD&EF .Đặt 
[image: image113.wmf]uAE
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 ;
[image: image114.wmf]vAF
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.Hãy phân tích các vecto 
[image: image115.wmf];;;
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 theo vecto: 
[image: image116.wmf]à?
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9/ Cho   hbh  ABCD cmr : 
[image: image117.wmf]23

ABACADAC
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10/ Cho tứ giác ABCD .Xác định điểm G sao cho: 
[image: image118.wmf]0

GAGBGCGD
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11/Cho 
[image: image119.wmf]ABC
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 có trung tuyến AM . Phân tích 
[image: image120.wmf]AM
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 theo 2 
[image: image121.wmf]vectơ 
[image: image122.wmf]

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image123.wmf]&
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image124.wmf]
12/Cho 
[image: image125.wmf]ABC

V

.Gọi M là trung điểm AB và N thuộc AC : NA=2NC . gọi K là trung điểm MN . Phân tích 
[image: image126.wmf]AK
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theo vecto 
[image: image127.wmf]AB
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 và 
[image: image128.wmf]AC
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13/Cho 
[image: image129.wmf]ABC

V

 .Điểm I trên cạnh AC sao cho CI=
[image: image130.wmf]1

4

CA

,  Jlà điểm mà 
[image: image131.wmf]12
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a/ CM 
[image: image132.wmf]3
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          b/CM  B,I,J  thẳng hàng      c/ Hãy dựng điểm thỏa ĐK bài toán

14/Cho 
[image: image133.wmf]ABC

V

.    a/Tìm điểm K sao cho 
[image: image134.wmf]2

KAKBCB
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    b/Tìm M: 
[image: image135.wmf]20
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15/Cho 
[image: image136.wmf]ABC

V

.Gọi A’là điểm đối xứng với B qua A;  B’ là điểm đối xứng với C qua B ;C’là điểm đối xứng vớiA qua C .CMR với điểm O bất kì ta có :
[image: image137.wmf]'''
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16/Cho 2 hình bình hành chung đỉnh A  :ABCD vàAB’C’D’.CMR :

a/ 
[image: image138.wmf]'''

0

BBCCDD
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      b/ Hai tam giác 
[image: image139.wmf]'

BCD

D

 và 
[image: image140.wmf]''

BCD

D

có cùng trọng tâm
 17/Cho  hinh binh hành  ABCD tam O va M .

a/ CMR : 
[image: image141.wmf]®

OA

 + 
[image: image142.wmf]®

OB

 + 
[image: image143.wmf]®
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 + 
[image: image144.wmf]®

OD
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b/ CMR : 
[image: image146.wmf]®

MA

 + 
[image: image147.wmf]®

MB

 + 
[image: image148.wmf]®

MC

 + 
[image: image149.wmf]®

MD

 = 4 
[image: image150.wmf]®
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18/  Cho hinh binh hanh ABCD co tam O va  M, N  la trung điem BC, CD.

a/ CMR : 
[image: image151.wmf]®

OA

 + 
[image: image152.wmf]®

OM

 + 
[image: image153.wmf]®
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 = 
[image: image154.wmf]0
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b/ CMR : 
[image: image155.wmf]®

AM

 = 
[image: image156.wmf]2

1

(
[image: image157.wmf]®

AD

 + 2
[image: image158.wmf]®

AB

)
  19/Cho hinh binh hanh ABCD co O la tam . Goi  I  la trung điem BC va  G la  trong tam 
[image: image159.wmf]ABC

V



a/ ChƯng minh : 2
[image: image160.wmf]®

AI

 = 2
[image: image161.wmf]®
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b/ ChƯng minh : 3 
[image: image163.wmf]®
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 + 
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                                  CHÚC CÁC EM HỌC TẬP TỐT
	 PHƯƠNG PHÁP TỌA ĐỘ TRÊN TRỤC VÀ TRONG MẶT PHẲNG


	1 Trục tọa độ


( Trục toạ độ (trục) là một đường thẳng trên đó đã xác định một điểm gốc O và một vectơ đơn vị 
[image: image167.wmf]e
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                                        Kí hiệu 
[image: image168.wmf](
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( Toạ độ của vectơ trên trục:

[image: image169.wmf]uauae
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( Toạ độ của điểm trên trục:

[image: image170.wmf]MkOMke
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( Độ dài đại số của vectơ trên trục:

[image: image171.wmf]ABaABae
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Chú ý:+ Nếu 
[image: image172.wmf]ABcuønghöôùngvôùie
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 thì 
[image: image173.wmf]ABAB
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      + Nếu 
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[image: image175.wmf]ABAB
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      + Nếu A(a), B(b) thì 
[image: image176.wmf]ABba
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 + Hệ thức Sa–lơ: Với A, B, C tuỳ ý trên trục, ta có: 
[image: image177.wmf]ABBCAC
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	2. Hệ trục toạ độ


( Hệ gồm hai trục toạ độ Ox, Oy vuông góc với nhau. Vectơ đơn vị trên Ox, Oy lần lượt là 
[image: image178.wmf]ij
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                     O là gốc toạ độ, Ox là trục hoành, Oy là trục tung.


( Toạ độ của vectơ đối với hệ trục toạ độ: 
[image: image179.wmf]uxyuxiyj
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( Toạ độ của điểm đối với hệ trục toạ độ: 
[image: image180.wmf]MxyOMxiyj
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( Tính chất: Cho 
[image: image181.wmf]axybxykR
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[image: image182.wmf]AABBCC

AxyBxyCxy

(;),(;),(;)

:


+ 
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image187.wmf]0
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[image: image192.wmf]b
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[image: image194.wmf]xkxvaøyky
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[image: image196.wmf]BABA
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+ Toạ độ trung điểm I của đoạn thẳng AB: 
[image: image197.wmf]ABAB
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+ Toạ độ trọng tâm G của tam giác ABC:  
[image: image198.wmf]ABCABC
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+ Toạ độ điểm M chia đoạn AB theo tỉ số k ( 1:  
[image: image199.wmf]ABAB
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( M chia đoạn AB theo tỉ số k ( 
[image: image200.wmf]MAkMB
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	VẤN ĐỀ 1: Toạ độ trên trục tọa độ


Baøi 1. Trên trục x'Ox cho 2 điểm A, B có tọa độ lần lượt là (2 và 5.


a) Tìm tọa độ của 
[image: image201.wmf]AB

uuur

.




b) Tìm tọa độ trung điểm I của đoạn thẳng AB.


c) Tìm tọa độ của điểm M sao cho 
[image: image202.wmf]MAMB
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.


d) Tìm tọa độ điểm N sao cho 
[image: image203.wmf]NANB

231

+=-

.

Baøi 2. Trên trục x'Ox cho 2 điểm A, B có tọa độ lần lượt là (3 và 1.


a) Tìm tọa độ điểm M sao cho 
[image: image204.wmf]MAMB

321
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.


b) Tìm tọa độ điểm N sao cho 
[image: image205.wmf]NANBAB

3
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.
	  VẤN ĐỀ 2: Toạ độ trên hệ trục tọa độ


Baøi 1. Viết tọa độ của các vectơ sau:      a) 
[image: image206.wmf]aijbijcidj
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                                                           b) 
[image: image207.wmf]aijbijcijdjei
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Baøi 2.  Viết dưới dạng 
[image: image208.wmf]uxiyj
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 khi biết toạ độ của vectơ 
[image: image209.wmf]u
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  a) 
[image: image210.wmf]uuuu

(2;3);(1;4);(2;0);(0;1)

=-=-==-

rrrr

            b) 
[image: image211.wmf]uuuu
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Baøi 3.  Cho 
[image: image212.wmf]ab
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. Tìm toạ độ của các vectơ sau:


a) 
[image: image213.wmf]xabyabzab

;;23

=+=-=-

rrr

rrrrrr

.
                b) 
[image: image214.wmf]uabvbwab
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Baøi 4.  Cho 
[image: image215.wmf]abc
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a) Tìm toạ độ của vectơ 
[image: image216.wmf]dabc
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.               b) Tìm 2 số m, n sao cho: 
[image: image217.wmf]mabnc
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      c) Biểu diễn vectơ 
[image: image218.wmf]cab

theo,

r

rr

.
Baøi 5.  Cho hai điểm 
[image: image219.wmf]AB
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a) Tìm toạ độ điểm C sao cho: 
[image: image220.wmf]OCAB
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.           b) Tìm điểm D đối xứng của A qua C.                       
      c) Tìm điểm M chia đoạn AB theo tỉ số k = –3.

Baøi 6.  Cho ba điểm A(–1; 1), B(1; 3), C(–2; 0).


a) Chứng minh ba điểm A, B, C thẳng hàng.


b) Tìm các tỉ số mà điểm A chia đoạn BC, điểm B chia đoạn AC, điểm C chia đoạn AB.

Baøi 7.  Cho ba điểm A(1; (2), B(0; 4), C(3; 2).


a) Tìm toạ độ các vectơ 
[image: image221.wmf]ABACBC
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.                      b) Tìm tọa độ trung điểm I của đoạn AB.


       c) Tìm tọa độ điểm M sao cho:
[image: image222.wmf]CMABAC
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. d) Tìm tọa độ điểm N sao cho:
[image: image223.wmf]ANBNCN
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Baøi 8.  Cho ba điểm A(1; –2), B(2; 3), C(–1; –2). 


a) Tìm toạ độ điểm D đối xứng của A qua C.


b) Tìm toạ độ điểm E là đỉnh thứ tư của hình bình hành có 3 đỉnh là A, B, C.


c) Tìm toạ độ trọng tâm G của tam giác ABC.

Baøi 9. Cho hai đỉnh của hình vuông là: (1; 2) ; (3; 5). Tìm hai đỉnh còn lại của hình vuông.

Bài 10. Cho A(2; 1); B(3; 1) ; C(-4; 0). Xác định điểm D sao cho ABCD là hình thang cân đáy AB. 

Bai11   Cho (ABC :A(4; 3) , B((1; 2) , C(3; (2).


a) Tìm tọa độ trọng tâm G của (ABC.  b) Tìm tọa độ điểm D sao cho tứ giác ABCD là hình bình hành.

Bài 12.  Cho A(2; 3), B((1; (1), C(6; 0).


a) Chứng minh ba điểm A, B, C không thẳng hàng.               b) Tìm tọa độ trọng tâm G của (ABC.


c) Tìm tọa độ điểm D để tứ giác ABCD là hình bình hành.

Bài 13. Cho A(0; 2) , B(6; 4) , C(1; (1). Tìm toạ độ các điểm M, N, P sao cho:


a) Tam giác ABC nhận các điểm M, N, P làm trung điểm của các cạnh.


b) Tam giác MNP nhận các điểm A, B, C làm trung điểm của các cạnh.

Bài 14. Tam giác ABC có A(1; 3) ; B(0; 1), trực tâm 
[image: image224.wmf]89
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. Tìm toạ độ tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC.
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                                                                         ĐỀ 1:
1.Cho tứ giác ABCD . Gọi I , J là trung điểm của AC và BD . CMR :  
[image: image225.wmf]2
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2.Cho bốn điểm A,B,C, D  tuỳ ý  . Chứng minh rằng :   
[image: image226.wmf]ABCDADCB
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3.  Cho tam giác ABC . Gọi G  là trong tâm tam giác . CMR:   
[image: image227.wmf]11
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4.Cho tam giác ABC. Gọi M là điểm trên cạnh BC sao cho MB = 2MC. Chứng minh:  
[image: image228.wmf]AMABAC
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5.Cho hình bình hành ABCD. Chứng minh rằng: 
[image: image229.wmf]ABACADAC
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                                                                                     ĐỀ 2:

Baøi 1. Cho 4 điểm A, B, C, D. Gọi I, J lần lượt là trung điểm của BC và CD. Chứng minh:  
[image: image230.wmf]ABAIJADADB
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Baøi 2. Cho (ABC. Gọi M, N lần lượt là trung điểm của AB, AC. Chứng minh rằng:


a) 
[image: image231.wmf]ABCMBN
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b) 
[image: image232.wmf]ACCMBN
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c) 
[image: image233.wmf]MNBNCM
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Baøi 3. Cho (ABC có trọng tâm G. Gọi H là điểm đối xứng của B qua G.

        a) Chứng minh: 
[image: image234.wmf]AHACAB
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 và 
[image: image235.wmf](
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b) Gọi M là trung điểm của BC. Chứng minh: 
[image: image236.wmf]MHACAB
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Baøi 4. Cho hình bình hành ABCD, đặt 
[image: image237.wmf]ABaADb
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. Gọi I là trung điểm của CD, G là trọng tâm của tam giác BCI. Phân tích các vectơ 
[image: image238.wmf]BIAG
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[image: image239.wmf]ab
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                                                                                     ĐỀ3:

1.Cho 
[image: image240.wmf]D

ABC và một điểm M thỏa hệ thức 
[image: image241.wmf]MC

BM

2

=

         a) CMR : 
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  b) Gọi BN là trung tuyến của 
[image: image244.wmf]D
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    CMR : i/ 
[image: image245.wmf]MI
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[image: image246.wmf]AM

BN

CI

CN

BM

AI

+

+

=

+

+


2.Cho   ABC, dựng các hình bình hành ACMN; BCQP; ABRS.

   a.)CMR: 
[image: image247.wmf]SRPQMN0
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                 b).  CMR: 
[image: image248.wmf]SNMQRP
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3.Cho   ABC. Gọi I, J lần lượt là 2 điểm thoả   
[image: image249.wmf]IA2.IB
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[image: image250.wmf]2
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.G là trọngTâm tam giác ABC

a)CMR:   
[image: image251.wmf]2
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       b)Tính  
[image: image252.wmf]IG
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 theo  . 
[image: image253.wmf]AB,AC
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     c)CMR: IJ đi qua trọng tâm G. 

4.Cho hình bình hành ABCD.

a) Chứng minh rằng: 
[image: image254.wmf]ABACADAC
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.         b) Xác định điểm M thoả mãn điều kiện: 
[image: image255.wmf]AMABACAD
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                                                                          ĐỀ 4:

Bài 1: Cho bốn điểm M, N, P, Q. Gọi E, F lần lượt là trung điểm của MN và PQ.

1) Chứng minh rằng : 
[image: image256.wmf]2EF
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2) Xác định điểm G sao cho 
[image: image257.wmf]0
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Bài2  : Cho 
[image: image258.wmf](2;1),(3;4),(7;2)
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. Tìm tọa độ của 
[image: image259.wmf]x
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 sao cho 
[image: image260.wmf]25
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Bài 3 : Cho ba điểm A(-1;4), B(-3;-2), C(2;3).

1) Tìm tọa độ của các vectơ    
[image: image261.wmf],,

ABCABC
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2) Chứng tỏ A, B, C là ba đỉnh của một tam giác  
3) Tìm tọa độ trọng tâm G của tam giác ABC

4) Tìm tọa độ trung điểm I của GA 
5) Tìm tọa độ điểm D sao cho tứ giác ABCD là hình bình hành 
6) Tìm tọa độ điểm E nằm trên đường thẳng song song với trục tung và cắt trục hoành tại điểm có hoành độ bằng 5 sao cho ba điểm B, C, E thẳng hàng 
                                                                                                    ĐỀ 5:

Bài 1. Cho tam giác ABC có G là trọng tâm, M là trung điểm của BC. 

a) Chứng minh 
[image: image262.wmf]2
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                   b) Phân tích vecto 
[image: image263.wmf]AG
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[image: image264.wmf],
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Bài  2. Cho A(1; 1), B(2; –1), C(-5; 9). 

a) Tìm tọa độ đỉnh D sao cho tứ giác ABCD là hình bình hành

b) Tìm tọa độ trọng tâm tam giác ABC

c) Tìm tọa độ điểm E sao cho B là điểm đối xứng của E qua A 

Bài 3.  Cho hình bình hành ABCD có tâm O. 


a. Chứng minh rằng :   
[image: image265.wmf]+=-
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ABCDADBC

.                          b. Phân tích   
[image: image266.wmf]uuur
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[image: image267.wmf],

uuuruuur

ABAD

 .

Bài 4.Cho tam giác ABC nội tiếp trong đường tròn tâm O. Gọi G và H lần lượt là trọng tâm và trực tâm của (ABC, Còn M là trung điểm của BC 


a. So sánh hai vec tơ  
[image: image268.wmf],
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        b. Chứng minh rằng :  i) 
[image: image269.wmf]2
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        ii) 
[image: image270.wmf]++=
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OAOBOCOH

      iii) 
[image: image271.wmf]3
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c) Ba điểm O , H , G  có thẳng hàng không ?
                                                                                                  ĐỀ 6:

1 .   Goïi G laø troïng taâm cuûa tam giaùc ABC. M, N, K laàn löôït laø trung ñieåm AB, AC, BC. 

a.   Chöùng minh :  
[image: image272.wmf] +  +  =  +  +  
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.


b.   Bieát A( -1 ; 0), B( 3 ; 3), C(-6 ; 0). Tìm toïa ñoä ñieåm D sao cho töù giaùc ABDC laø hình bình haønh.


c.   Tìm toïa ñoä troïng taâm G cuûa tam giaùc ABC.

2.Cho 4 điểm A, B, C, D. Chứng minh rằng: 


a. 
[image: image273.wmf]ABCDADCB
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.                      b. 
[image: image274.wmf]ABCABDADAC
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3.Cho tam giác ABC. Trên các đường thẳng BC, AC, AB lần lượt lấy các điểm M, N, P sao cho 
[image: image275.wmf]MBMC
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[image: image276.wmf]NACN
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[image: image277.wmf]PAPB
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[image: image278.wmf]PMPN
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 theo 
[image: image279.wmf]ABAC
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.                  b. Chứng minh ba điểm M, N, P thẳng hàng.

4. Cho ba điểm A(–1; 1), B(1; 3), C(–2; 0).


    a. Chứng minh ba điểm A, B, C thẳng hàng.


    b. Tìm các tỉ số mà điểm A chia đoạn BC, điểm B chia đoạn AC, điểm C chia đoạn AB.

                                                                                               ĐỀ 7:

Bài 1.Cho hình bình hành ABCD tâm O. Gọi I là trung điểm BC. 


a) Chứng minh : 
[image: image280.wmf]0

=

+

+

+

OD

OC

OB

OA

                        b) Chứng minh :
[image: image281.wmf]AI
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c)  Cho điểm P định bởi: 
[image: image282.wmf]AB
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 .Chứng minh ba điểm B,P,C thẳng hàng

Bài 2.Trong hệ trục tọa độ (O;
[image: image283.wmf]j
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) .Cho tam giác ABC có  A(2; 3), B((1; (1), C(6; 0).



a) Tính tọa độ 
[image: image284.wmf]AC
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        b) Xác định tọa độ trung điểm I của cạnh AC và trọng tâm G của tam giác ABC

              c) Xác định tọa độ điểm D để tứ giác ABCD là hình bình hành

              d) Cho 
[image: image285.wmf]j
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, ( m là số thực).Tìm m để 
[image: image286.wmf]x

 và 
[image: image287.wmf]AC

cùng phương

Bài 3.Cho tam giác ABC có AB=c ,BC=a ,AC=b và  trọng tâm G .

                         Chứng minh : Nếu   a.
[image: image288.wmf]GA

+ b. 
[image: image289.wmf]GB

+ c. 
[image: image290.wmf]GC

=
[image: image291.wmf]0

 thì tam giác ABC đều

Bài 4.Trong mặt phẳng Oxy, cho tam giác ABC có A(1;3), B(2;-3),C(-2;1).

            a)Tìm tọa dộ điểm N nằm trên đường thẳng y= 3x biết N thuộc đường thẳng AC. 

            b)Tìm hai số m và n thỏa hệ thức :  
[image: image292.wmf]mABnACBC
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Bài 5:   Cho A(0; 2) , B(6; 4) , C(1; (1). Tìm toạ độ các điểm M, N, P sao cho:

       a) Tam giác ABC nhận các điểm M, N, P làm trung điểm của các cạnh.


b) Tam giác MNP nhận các điểm A, B, C làm trung điểm của các cạnh.
ĐỀ SỐ 8

Bài 1. Cho hình chữ nhật ABCD. CMR :
[image: image293.wmf]ABADABAD
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Bài 2. Cho   ABC, dựng các hình bình hành ACMN; BCQP; ABRS.


a) CMR: 
[image: image294.wmf]0
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SRPQMN


b) CMR: 
[image: image295.wmf]+=

uuuruuuuruuur

SNMQRP

 

Bài 3. Cho  (ABC có trọng tâm G.  Gọi I, J lần lượt là 2 điểm thoả  
[image: image296.wmf]=
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a) CMR:   
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IJACAB

           b) Tính  
[image: image299.wmf]uur
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c) CMR : IJ đi qua trọng tâm G. 

Bài 4: Cho ba điểm A(1; (2), B(0; 4), C(3; 2).


a) Tìm toạ độ các vectơ 
[image: image301.wmf]ABACBC
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.                                       b) Tìm tọa độ trung điểm I của đoạn AB.


c) Tìm tọa độ điểm M sao cho: 
[image: image302.wmf]CMABAC
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.                d) Tìm tọa độ điểm N sao cho: 
[image: image303.wmf]ANBNCN
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ĐỀ SỐ 9

Bài 1 Cho 2 điểm A(1;2) ,B(3;–4). Tìm tọa độ điểm C biết C là điểm đối xứng với A qua B.

Bài 2 Cho A(–1;2), B(3;5), C(m;2m+1). Xác định m để A,B,C thẳng hàng 

Bài 3Cho A(3;7), B(1;0), C(–5;7). Tìm tọa độ điểm D sao cho tứ giác ABCD là hình bình hành.

Bài 4 Cho (ABC.


a) Xác định điểm I sao cho: 
[image: image304.wmf]IAIBIC
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.                    b) Xác định điểm D sao cho: 
[image: image305.wmf]DBDC
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c) Chứng minh 3 điểm A, I, D thẳng hàng.


d) Tìm tập hợp các điểm M sao cho: 
[image: image306.wmf]MAMBMCMAMBMC
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Bài 5: Cho tam giác ABC. Gọi M là trung điểm của AB, D là trung điểm của BC, N là điểm thuộc AC sao cho 
[image: image307.wmf]CNNA
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. K là trung điểm của MN. Chứng minh:


a) 
[image: image308.wmf]AKABAC
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b) 
[image: image309.wmf]KDABAC
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                                                                           CHÚC CÁC EM  HỌC TẬP TỐT.
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